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A 2.1. Suites numériques 1

I Suites arithmétiques
1. Définition

Définition On appelle suite arithmétique toute suite définie par un terme initial uy et une relation de récurrence de la
forme :

u
{u _0 ou 7" est un nombre réel appelé la raison de la suite (u,,). EX: Suite de nombres1,3,5,7,..,13,..
n+1 = Un +7r
Ici r=+2

Exemple 1. Pour chacune des suites (u,) suivantes, montrer gu’elle est arithmétique et préciser sa raison.

{ Uy =2 la déf l Ug dentif Uy =2
D'apres la définition générale { _ J'identifie
Upt1 = Up +4 Upt1 = Uy +T Uy =Uu, +(4)
{ Ug = 1 la déf l { Uy dentif { Uy = 1
D'apres la définition générale _ J'identifie
Upyp =Up — 5 P g Upy = Uy 7 Upp1 = Uy + (—5)
1 1
Uy == Uy Uy ==
3 D'apres la définition générale u =u. +7r J'identifie 3
Unt1 = Un n+l " Uppq = Uy + (0)
uo = —4 uO ‘Ll() = — 4‘
_ 1 D'apres la définition générale { _ J'identifie 1
Unt1 = Un — ¢ Uy = U, +T Uy = U, + —

Exemple 2. On considére la suite arithmétique (u,,) de raison r = 4 et de terme initial u, = 48.
1. Ecrire la relation de récurrence vérifiée par cette suite.
U Uy = 48
D'apres la définition générale {un+1 =u, +r J'identifie {un+1 =u, + 4

douu,q =uy =52 |uy =52

u0:4‘8 { u0=48

2. Calculer uq,u; etusz.Sin=0 {u0+1 —uy +4 Uy =48 +4 =52

{ u0—48 s _1{ u0=4-8 { u0=48 Si _2{ u0=48 { u0=48
Uppr =Up +4 " T ug Jui 4l =52+4=56 2" lug =us +4 luz =56+4 =60
Exemple 3. Soit (u,) | ite défini { to =2 Si 0 { to =2 | 4
. 901 u, a_Suite aerinie par I h= alors uq =
Upiq = Uy” Up+1 = u% =22=4 !

Uy =2
1. Calculer uq, u,. La suite (u,,) est-elle arithmétique ? Sin=0 { 02 2 alors| u; = 4
Upg+1 = Uy = 24 =4
Uy = 2
Sin=1 alors|u, =42 =16 dou(u,) ={4, 4%, (4%)2,.
LEEE S Sy : () = { COLMENS

2 2 2

Up,Ui, Uy

2. Sens de variation
Propriété : Soit (u,,) une suite arithmétique de raison r.
- Sir > 0, la suite (u,,) est strictement croissante.
- Sir <0, lasuite (u,) est strictement décroissante.
- Sir =0, la suite (u,) est constante.
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Il. Suites géométriques

1. Définition : On appelle suite géométrique toute suite définie par un terme initial uy et une relation de récurrence
de la forme :

{ llo
un+] - q X un
Ol\J q estunt Olllbre I’éel appelé Ia |aison de Ia Suite.

Remarque : Au baccalauréat, on s’intéresse aux suites géométriques dont tous les termes sont positifs : c’est-a-dire les
suites (u,,) géométriques telles que uy > 0 et q > 0.

Exemple 1. Pour chacune des suites (u,,) suivantes, montrer qu’elle est géométrique et préciser sa raison.

Uny1 = 4y Upi1 = X Uy Uy =4 XU,
{u0=2.5 { Ug { u0:2,5
Upt1 = Up Upp1 = q XUy Uy =1 Xu,
{ Uy =7 { Ug { uyg =7
Un+1 = Un Upi1 = XUy Uy =1 Xu,

FORMULAIRE

Suites arithmétiques
Définition : U414 = U, + T etun premier terme. 71 est la raison Propriété :u,,; - u, = contante vne N

Terme général : U, = Uy + N.T ouu, =u, + (n—p).r n up + Uy
Zuk =(n+1)———.

2
+1 k=0
Sommedestermes :1+2+3+ ... +n = %
Sommedestermes: S, = uy +u; + ... + u, n Up + Uy
(Premier terme + dernier terme) Z“k =(n—-p+1) — 3
S, = Nombre de termes . > E=p
Suites géométriques
. . Un+1
Définition : U,,1 = q.U, etun premierterme. q estlaraison Propriété: Z = contante Yne N
n
Terme général : Uy, = Up.q" OU U, = Upy. q" P n 1 g™+t
, R =g -
Sommedestermes:1+q+q + .. +qn :1— k=0 — 4
-q
1_qn+1
Sommedestermes: S, = uy +u; + .. + u, =uy.
1—q 1-1. 1 — qn rtl
1-— Nombre de termes U — 1L .
S, = Premier terme .( 1 ) Z FTPTT g
1-¢q ke=p
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